Polyndmes et fractions rationnelles 1

1 Division euclidienne 3 Loi du reste — Le schéma de Horner

Exercice 1 Exercice 4

Effectuez la division euclidienne de A(x) par B(x) Evaluez P(«x) a l'aide du schéma de Horner :
(en précisant le quotient Q (x) et le reste R(x)).

P(x) x | P(x)

1. A(x) =30x2 +17x + 2; 1° | x3—-x2+2x—6 3

B(x) =6x+1

2° | x3+3x2+3x+3 | -2

2. A(x) = 15x3 +36x2 + 12x = 2; , .

B(x) =3x%2+6x+1 3° | 2x7 —x +3 1
3. A(x) = 21x* +57x3 +43x% +17x - 2; 4° | x3+4x2-4x+5 | -1

R

B(x)=7x“+5x+2 5° 2X3+5X2—2X+3 _%
4. A(x) =6x3 - 11x%2 +6x — 1;

B(x) =2x%-3x+1 Exercice 5
5. A(x) = 8x* - 14x3 + 5x% — 8x — 3; Etudiez si le polynome A(x) est divisible par le bi-

B(x) =4x? - x +3 noéme B(x) (en appliquant la loi du reste) :
6. A(x) = 18x* — 45x3 + 34x2 + 5x — 20; .

B(x) = 6x2—5x 5 A(x) B(x) | divisible?
7. A(x) =28x° —29x* + 12x3 + 6x2 - 17x + 7; ' | x*-x-6 x -3

B(x) = 4x? - 3x +2 2° [ x3+3x2+3x+3 | x+2
8. A(x) :21x7—28x6+x5+%x4+7x3+4x2— 3o | 2x3 _ x4 2 x—1

175X+9; 4° 3 4+4x2 -4 5 5

B(x) =7x3-2x+3 X7 axt max X+

o 3 2

9. A(x) = 16x7 — 40x3 + 17x2 + 10x + 1; O | 2xTHoxT—2x 43 [ X +3

B(x) =4x3-5x-1
Exercice 6

2 Racines d’un polynéme Effectuez la division de P par Q al'aide de la grille

de Horner.
Exercice 2 P(x) Q(x)
Déterminez si le nombre « est racine du poly- 1° | x4 -3x2+5x -3 x—1
noéme P.
2° | 3x3-8x+5 x -1
P(x) & Pla) 3° | 2x3 —4x24+5x 10 | x -2
I° ) 4x? +2x% -3x +18 | -2 4° | 2x3 —4x2+5x—-10 | x +2
2° | 2x2 - x -6 -3
3| x2-2x-1 142 Exercice 7
4° | 4x? —4x -1 1+2ﬁ Déterminez les racines des polyndémes suivants.

1. 3x3 - 11x%2+9x -1

Exercice 3 2. 2x° — 7x* +4x3 + 7x? - 6x
Quels sont les zéros (les racines) des polynomes 3. x3—3x2—9x +2
suivants ?
4. 7x3 +6x% + x
L (x+2)-(x-2) 2 9x°-16 5. —21x* - 5x% + 26x% + 5x — 5
3. (x ++/3)2 4. x2-22x+?2 6. x* — 4x3 — 6x2 + 4x + 5
5. x2+x -6 6. (x> +x-6)2x—1) 7 x5 bt — 3 — dx® 4 dx + 4
7. xt—dx =5 8. x*—x -6 8. x0 +4x5 +3x* —3x2 — 12x — 9
9. x?-3x+2 10. 2x2 +3x -2 9. 8x6 — 27
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4 Fractions algébriques Exercice 11
. Résoudre les inéquations suivantes.
Exercice 8
Simplifiez les fractions suivantes : 1. x°+2x—-15>0 2. x2-5x+4<0
X2 4 2x — 3 9x2 4 3x — 2 3. —2x?+3x+2>0 4 -3x*+7x-2<0
P — 2_ P —
x2 -1 4x? -1 5. x> +31x+150>0 6. x2-10 > 3x
3 x2+x-6 4 3x3 —4x? —x +2 7. —x2<x-12 8. x%>+7>3x
T x2-4x+4 " 3x2-6x+3
xToax XTThx 9. x? <8 7x 10. x2 <4
. x3-4x2+x+6 5 x3+3x2+3x+1 ) )
X2 _2x_3 . X3 _3x_2 11. 100 > x 12. x° > 3x
4x3 + 8x2 —9x — 18 3x2 - 2x —5 13. x(x +2) < 3x 14. 3x(x —-3) > 5(x - 3)
7. 8. ————m——
2x2+7x +6 -x2-3x-2 15. (2-x)(4x-5) <0
2x%2 - 13x -7 - x3 +x?% — 14x - 24
4x2 +4x +1 ) x2-2x-8 Exercice 12
. Résoudre les inéquations suivantes.
Exercice 9
Résolvez les équations suivantes en réduisant 1 x -3 < 5 X+5 50
d’abord au méme dénominateur. Cx+2 5 x
1 1
p L 1 1 3. 2% o 4 5 <0
"x-2 x+2 35 3-x 4x°—x -3
4 3 2 2x +1 X 1
- 5. >1 6. > =
27 1t x+1 x-1t x -3 2x+3 2
2
5 X3 x-1_25 72 1 8.f7+1>0
"x—-1 x-3 12 x-3 x x=—-2x-3
2x -1 3 x -5 x-1
_ 9. ——— <0
Ty Ty gTx-s "] x?-2x -8
_ 2
5. 8x 3—2x=4— 3x
x+3 x+3
g X*t2 x-4_ 4
Tx-1 2x  2x2-2x
o X+3 x+2 x2 =75
"x+2 x+3 x2+5x+6
3 x -2 N x-1 X +2
"3(x-1) 4(x-2) x2-3x+2
5 Inéquations
Exercice 10
Résolvez dans R les inéquations suivantes.
1. x-1>0 2. 2x-1>0
3. - x—-1>0 4, -2x-1>0
5. x+1>0 6. 2x+1>0
7. - x+1>0 8. 2x+1>0
9. x-3<0 10. 2x -3 <0
11. - x—-3<0 12. -2x-3<0
13. x+3=<0 14. 2x+3 <0
15. - x+3<0 16. -2x+3<0
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